6a. Rovnice a nerovnice

OKRUHY: 
Vysvetlite pojmy rovnica, nerovnica, ekvivalentná a dôsledková úprava rovníc. Uveďte príklady na takéto úpravy.

Rovnice a nerovnice sú špeciálnym prípadom výrokových foriem:
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Výrokovú formu 
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 nazveme rovnicou(nerovnicou) s jednou neznámou. Výraz 
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 sa nazýva ľavá strana rovnice(nerovnice), výraz 
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sa nazýva pravá strana rovnice (nerovnice).

Definícia:

Množinu všetkých 
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x

R, pre ktoré je rovnica(nerovnica) definovaná nazveme definičný obor rovnice (nerovnice). Označujeme ho D.

Množinu všetkých 
[image: image10.wmf]Î

x

D, pre ktoré sa rovnica(nerovnica) stáva pravdivým výrokom nazveme obor pravdivosti rovnice(nerovnice). Označíme ho P alebo K(x) .

VETA 1:   Nech 
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 sú dve rovnice(nerovnice) so spoločným definičným oborom. Úpravu rovnice(nerovnice)
[image: image13.wmf])

(

)

(

x

g

x

f

*

  na rovnicu(nerovnicu)
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nazývame ekvivalentnou práve vtedy, keď P = P1.

Ekvivalentné úpravy (EÚ) výrokovej formy:
a) Pripočítanie toho istého čísla k obidvom stranám výrokovej formy.

b) Vynásobenie obidvoch strán tým istým číslom rôznym od nuly. Ak 
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 je nerovnica a číslo je záporné, znak nerovnosti sa obráti !!!

c) Pripočítanie ľubovoľného výrazu (s rovnakým definičným oborom ako má výroková forma) k obidvom stranám výrokovej formy.

VETA 2:   Nech 
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sú dve rovnice(nerovnice) so spoločným definičným oborom. Úpravu rovnice(nerovnice)
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 na rovnicu(nerovnicu)
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nazývame dôsledkovou práve vtedy, keď P
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P1.

Dôsledkové úpravy rovníc (DÚR) :
a) Násobenie obidvoch strán výrazom h(x) definovaným v D. 
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b) Umocnenie obidvoch strán rovnice. 
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c) Odmocnenie obidvoch strán rovnice. 
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Dôsledkové úpravy nerovníc (DÚN):
a) Násobenie obidvoch strán výrazom h(x) definovaným v D. 
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b) Umocnenie obidvoch strán rovnice. 
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c) Odmocnenie obidvoch strán rovnice. 
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6b. Kvadratická rovnica a nerovnica 

OKRUHY: 
Vysvetlite pojmy –  kvadratická rovnica, kvadratická nerovnica, koeficienty a korene kvadratickej rovnice. Uveďte metódy jej riešenia, počet koreňov kvadratickej rovnice, vzťahy medzi koreňmi a koeficientmi.
Kvadratická rovnica je každá rovnica tvaru 
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, hovoríme, že rovnica je v normovanom tvare. Ak 
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, tak rovnica je neúplná – rýdzokvadratická alebo bez absolútneho člena. 

O počte koreňov kvadratickej rovnice v obore R rozhoduje číslo 
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Ak 
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, má kvadratická rovnica dva rôzne reálne korene:
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, má kvadratická rovnica jeden dvojnásobný koreň 
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, nemá kvadratická rovnica v R koreň.

Pre korene 
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 a rovnica sa dá zapísať v tvare 
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sa nazývajú koreňové činitele.

Kvadratická nerovnica je nerovnica tvaru 
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Môžeme ich riešiť doplnením na štvorec, rozkladom na súčin, graficky. Pri grafickom riešení nerovníc využívame nasledujúce fakty:

a) grafickým obrazom fcie f:
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 EMBED Equation.3  [image: image53.wmf]0
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a

 je parabola,

b) ak a>0, má vo vrchole minimum,
c) ak a<0, má vo vrchole maximum,
d) ak D>0, parabola pretína osx v dvoch rôznych bodoch,

e) ak D=0, parabola sa osix dotýka,

f) ak D<0, parabola nepretína osx.
Poznámka:	Ekvivalentnou úpravou rovnice získame rovnicu s rovnakým oborom pravdivosti. Dôsledkovou úpravou rovnice získame rovnicu s rovnakým alebo väčším oborom pravdivosti.
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