Logaritmické funkcie - Ingrid Minďáková


Úloha 1.: V banke je uložených 160 000Sk na 4% úrok. Po koľkých rokoch vzrastie vklad na dvojnásobok?

Úloha 2.: Určte inverznú funkciu k funkcii 
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. Určte obor hodnôt pôvodnej funkcie, definičný obor a obor hodnôt inverznej funkcie. Popíšte vlastnosti oboch funkcií.

Úloha 3.: Nájdite také 
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Úloha 4.: Vypočítajte:
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Úloha 5.: V tabuľkách sú hodnoty závislostí a na obrázkoch sú znázornené ich grafy. 
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 EMBED Equation.3  
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Sú dané závislosti funkciami? Svoje tvrdenie odôvodnite.

Úloha 6.: Doplňte hodnoty do tabuľky
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Porovnajte hodnoty x v 1. riadku s funkčnými hodnoty vo 4.riadku a takisto hodnoty x v 3. riadku s funkčnými hodnoty v 2.riadku v jednotlivých tabuľkách. 

Aký je medzi nimi vzťah? V akom vzťahu sú dané funkcie?

Úloha 7.: Nech je daná funkcia 
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Na základe riešenia predchádzajúcej úlohy vyslovte hypotézu, čo je D(g) a H(g) funkcie 
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Úloha 8.: Vyslovte definíciu logaritmu.

Úloha 9.: Vyslovte definíciu logaritmickej funkcie. Uveďte niekoľko príkladov logaritmickej funkcie.

Úloha 10.: Nájdite číslo x, ak platí:
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Úloha 11.: Nájdite číslo x, ak platí:
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Úloha 12.: Overte platnosť vzťahov:
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Úloha 13.: Vypočítajte funkčné hodnoty daných funkcií v daných bodoch:
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Pokúste sa načrtnúť grafy týchto funkcií.

Úloha 14.: Určte čísla a, b tak, aby pre funkciu 
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Úloha  15.: Určte inverzné funkcie k daným funkciám:
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Určte definičný obor a obor hodnôt inverznej funkcie.

Úloha 16.: Určte inverznú funkciu k funkcii 
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. Určte definičný obor a obor hodnôt inverznej funkcie.

Úloha 17.: Určte definičný obor funkcie:
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Aký poznatok využijete pri riešení úlohy?

Úloha 18.: Nájdite také celé číslo b, pre ktoré platí 
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Úloha 19.: V meste, ktoré má 10 000 obyvateľov, je ročný prírastok 25 obyvateľov na 1000 obyvateľov. Po koľkých rokoch vzrastie počet obyvateľov na 12 800?
Úloha 20.: Určte mocniteľa m, ktorým sa riadi trvanlivosť rezných nástrojov, z rovnice 
[image: image99.wmf]m

v

v

t

t

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

=

1

1

, ak jednohodinovej trvanlivosti (
[image: image100.wmf]hod

t

1

=

) prislúcha rýchlosť 
[image: image101.wmf]1

145

-

×

=

min

m

v

 a pri rýchlosti 
[image: image102.wmf]1

1

132

-

×

=

min

m

v

 vydržal nástroj 
[image: image103.wmf]min

hod

t

30

1

1

=

.
Úloha 21.: Vzorec 
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Úloha 22.: Nájdite všetky 
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Úloha 23.: Charakterizujte logaritmické funkcie (D(f),H(f)).

Úloha 24.: Aké je využitie logaritmickej funkcie v matematike a mimo nej?

Úloha 1.: Vzorec 
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 gramov rádioaktívnej látky zostalo po t sekundách m gramov. Polčas T premeny rádia A je približne 183 sekúnd. Počiatočná hmotnosť tejto látky bola 2 gramy. Vyjadrite závislosť času t pri rádioaktívnej premene od hmotnosti m a znázornite graficky.
Úloha 2.: Vypočítajte:
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Úloha 3.: Určte hodnoty funkcie
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. Zostrojte obrazy získaných usporiadaných dvojíc v karteziánskej sústave súradníc.

Úloha 4.: Určte hodnoty funkcie
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Úloha 5.: Načrtnite grafy funkcií 
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Úloha 6.: Načrtnite grafy logaritmických funkcií:
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1) zostavením tabuľky funkčných hodnôt

2) využitím vzťahu medzi grafmi navzájom inverzných funkcií.

Zhodnoťte tieto postupy.

Úloha 7.: Určte definičný obor daných funkcií:
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Načrtnite grafy funkcií (v jednotlivých prípadoch) do jednej súradnicovej sústavy. Pozorujte zmeny v jednotlivých prípadoch.

Úloha 8.: Je daná funkcia 
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Úloha 9.: Určte definičný obor daných funkcií:
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Načrtnite grafy funkcií (v jednotlivých prípadoch) do jednej súradnicovej sústavy. Porovnajte grafy v jednotlivých prípadoch.

Úloha 10.: Načrtnite grafy funkcií:
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Úloha 11.: Určte reálne číslo a, b tak, aby graf funkcie 
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Úloha 12.: Závislosť tlaku p vzduchu (v Pa) na nadmorskej výške h (v km) je možné vyjadriť približne vzťahom 
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Úloha 13.: Pomocou grafu logaritmickej funkcie rozhodnite, či 
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Úloha 14.: Pomocou grafu rozhodnite, či sú dané výroky pravdivé
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Úloha 15.: Z grafu určte, ktoré z uvedených čísel sú kladné
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Úloha 16.: Nájdite všetky 
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Úloha 17.: Vymenujte postupy, ktoré možno použiť pri náčrte grafov logaritmických funkcií. Popíšte a zhodnoťte ich.

Úloha 1.: Bez použitia grafu logaritmickej funkcie porovnajte čísla 
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Úloha 2.: Vyslovte definíciu rastúcej funkcie, klesajúcej funkcie, nerastúcej a neklesajúcej funkcie.

Úloha 3.: Vyslovte definíciu prostej funkcie.

Úloha 4.: Vyslovte definíciu funkcie ohraničenej zhora, funkcie ohraničenej zdola a ohraničenej funkcie.
Úloha 5.: Porovnajte funkčné hodnoty v bodoch 
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Úloha 6.: Porovnajte funkčné hodnoty v bodoch 
[image: image180.wmf]2

1

,

x

x

 funkcií 
[image: image181.wmf](

)

¥

=

=

;

0

)

(

,

log

:

3

1

f

D

x

y

f

 a 
[image: image182.wmf](

)

¥

=

=

;

0

)

(

,

log

:

4

,

0

g

D

x

y

g

, ak

a) 
[image: image183.wmf]4

;

3

1

2

1

=

=

x

x


b) 
[image: image184.wmf]10

;

25

4

2

1

=

=

x

x

.

Úloha 7.: Na základe riešenia predchádzajúcich úloh vyslovte hypotézu o monotónnosti funkcie 
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Je daná funkcia prostá na celom definičnom obore pre všetky 
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Porovnajte vlastnosti funkcií 
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Úloha 8.: Načrtnite grafy funkcií 
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Úloha 9.: Je daná funkcia 
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Úloha 10.: Na obrázkoch sú grafy funkcií:
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Určte vlastnosti daných funkcií.

Úloha 11.: Určte definičný obor a vlastnosti funkcií:
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Úloha 12.: Napíšte rovnicu klesajúcej logaritmickej funkcie, ktorej definičný obor je 
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Úloha 13.: Rozhodnite, či sú dané výroky pravdivé:
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Úloha 14.: Porovnajte nasledujúce čísla a usporiadajte ich vzostupne:
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Úloha 15.: Využitím vlastností logaritmických funkcií rozhodnite, ktoré z nasledujúcich tvrdení sú pravdivé?
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Úloha 16.: Využitím vlastností logaritmických funkcií rozhodnite, ktoré z čísel sú kladné?
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Úloha 17.: Rozhodnite, či 
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Uveďte analogickú úlohu.

Úloha 18.: Pre ktoré 
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Úloha 19.: Rozhodnite, či sú dané výroky pravdivé :

a) pre všetky 
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Úloha 20.: Vyslovte kritérium, pomocou ktorého je možné podľa rovnice logaritmickej funkcie rozhodnúť, či je daná funkcia rastúca alebo klesajúca. Svoje tvrdenie vysvetlite.

Úloha 21.: Vymenujte vlastnosti, ktoré možno skúmať pri logaritmických funkciách. Popíšte vlastnosti funkcie 
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